taa seuraavista viidestd tehtdvista neljadn. Saat valita tehtdvit vapaasti.

tti kestdd 3 tuntia.

oa sallittu taulukko on kurssilla jaettu yhden sivun kaavakokoelma.

a. Miten arkussini mésritelldsin? Selité tarkasti. (Siis kyse on funktiosta arcsinz.)

b. Kirjoita kidnteisfunktion derivointia koskeva yleinen kaava (ei tarvitse todistaa) ja

johda sen avulla arkussinin derivaatan lauseke.

Todista induktiolla kaava 1+5+9+---4 (4n—3) =n(2n—1) (n > 1). Vasen puoli on
sama kuin » ., (47 — 3).
(Muitakin keinoja tdmén todistamiseen olisi, mutta nyt kysytdén nimenomaan induktio-

todistusta.)

Laske seuraavista raja-arvoista kolme. Jos lasket neljinnenkin, saat pari lisdpistetta.

Qe 92t 42
5@. lim
z——1 z+1

) : 1 1
» :ll—rﬁ)(ﬁ—i—w?_af“—i—x?)

sin 3z
c: lim
z—0 A4z

; b e

a. Ratkaise yhtdl6 sin 3z + sindz = 0.

2cosx +1
>

b. Ratkaise epayht&lo 0.

sinx

Olkoon f(z) = % ,missa x>0,

#—Etsi f(z):n lokaaliset &&riarvot kun > 0.

b. Hahmottele f:n kuvaajaa. Selvitd sitd varten vield ainakin f(z)m raja-arvo, kun

z — 00, sekéi kuvaajan tangentti kohdassa x = 0. Perustelut nakyviin!

kaisut tulevat Quantumin 2. kerroksessa matematiikan laitoksen oikeanpuoleisen kiyvtavan



