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Vastaa seuraavista viidestd tehtéviistd neljidn. Saat valita tehtévit vapaasti.

Tentti kestdd 3 tuntia.

Ainoa sallittu taulukko on kurssilla jaettu yhden sivun kaavakokoelma.
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1. a. Kirjoita geometrisen sarjan Z ¢" suppenemista ja summaa koskeva lause (g € R

1=0
Muotoile kunnolla.

b. Todista a-kohdan lause. Kysytd#n siis monisteen todistusta.

c. Kerro seuraavista sarjoista, suppeneeko sarja, ja jos suppenee, niin miké on summse
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2. Laske integraalit

/af. / ze” da,
}5'. /xcosxdm,
/o./ / zV1 +2xdxr (ei tarvitse sieventdd vastausta).

$. Etsi funktion f (z,y) = 32% — 22? — 3y + 3y lokaaliset minimit ja maksimit. Muist

tutkia dédriarvojen laatu.

/{ Laske pintaintegraali / 22y dA , kun alue A on suoran y = 7 ja kilyrédn y = /z rajoittam
A

alue. Piirra kuvio alueesta A.

Saat pari lisépistettd, jos lasket saman pintaintegraalin integroimalla z:n ja y:n suhtee

toisessakin jirjestyksessi ja saat saman tuloksen.

% a. Kirjoita funktion f(z) = e~*" Maclaurinin sarja (eli Taylorin sarja kohdassa z = 0

1
b. Laske integraalin / e~ dz likiarvo kiiyttden sarjan ensimmaisid kolmea nollast
0

eroavaa termia.
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c. Laske raja-arvo lim ————.
z—0 _:cz

Ratkaisut tulevat Quantumin 2. kerroksen aulassa olevalle ilmoitustaululle.



