Matematiikan peruskurssi B
| Tentti

5.3.2012

Vastaa seuraavista viidestd tehtaviistd neljiin. Saat valita tehtdvit vapaasti.

Tentti kestdd 3 tuntia.

Ainoa sallittu taulukko on kurssilla jaettu yhden sivun kaavakokoelma.

1. a. (i) Maérittele, mitd tarkoittaa, etti F(z) on funktion f(r) integraalifunktio valil-
la 1. (1 piste)

(ii) Jos F(z) on eris f(z):n integraalifunktio vililld I, niin mitkd ovat tarkalleen

kaikki f(z):n integraalifunktiot? (1 piste)

b. Todista kohdassa (ii) esittimasi tosiasia, siis esitd se monisteen todistus. Muotoile

hyvin. (6 pistettd)
27 Etsi funktion f(z,y) = 22 + 2% + $y® + 3zy lokaaliset minimit ja maksimit.

3. a. Laske kiyrén y = 2%/ kaaren 0 < z < 4 pituus.

b. Miké on sen pyérihdyskappaleen tilavuus, joka syntyy, kun a-kohdan kaari pydrahtda

z-akselin ympéri? Piirrd kuvio.

/1./ Suppeneeko vai hajaantuuko seuraava sarja? Jos suppenee, niin miki on summa?

1 2 3 4 5 = (=) o~ 23" 7

B a. Suora y = r ja kiiyrd y = z® erottavat tasosta kaksi aluetta A; ja A;. Olkoon 4;

niistd se, joka sisltyy I neljéinnekseen. Piirra kuvio. Laske integraali | z°ydA.
Ay

Olkoon A alueet A; ja Ap yhdessa (siis A = 4; U A;). Nayt ettd f z2ydA =0.
A
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b. Laske integraali

Ratkaisut tulevat 2. kerroksen ilmoitustaululle.




