
Geometria

Tentti I6.L2.2079

Tenttiaika on 3 tuntia. Jokaisesta tehtävåistä saa enintään 6 pistettä. Vastaa
kaikkiin tehtäviin ja perustele ratkaisut tarkasti. Laskin ja laitoksen kaavako-
koelma ovat sallittuja (tosin niistä ei liene apua).

1. (a) 3 pistettä: Olkoon AABC kolmio ja Ma e BC, Mn € áC sen
mediaanien kantapisteet. Osoita, etta AB ll MeMe.

(b) 3 pistettä: Olkoon oABCD konsyklinen nelikulmio, jossa ABllCD.
Osoita, että AC : BD.

2. (a) 3 pistettä: Esitä Menelauksen ja Ceva^n lauseet (ilman todistuksia).

(b) 3 pistettä: Olkoon AABC kolmio, olkoon Mc €,48 sen mediaa-
nin ka.ntapiste ja P e BC jokin sivun piste. Oletetaan, että suorat
l(Mc,P) jat(A,C) leikkaavat pisteessä Q, jolle patee ñ:2.eQ.
Mëi"ëiritä BPIPC.

3. Olkoot P ja Q kaksi eri pistettä, ja olkoot or: o(p,soo¡ ia oz: o(e,_eg")
kiertoja niiden ympåiri 90 asteen verran, toinen myötä- ja toinen vastapdi-
väåin. Mikä isometria tarkalleen ottaen on niiden yhdiste d2d1? Etsi sille
kiintopiste tai osoita, että sellaista ei ole.

4. Olkoon AABC kolmio, jossa lC - 90", AC -- I ja BC : 2. Valitaa¡r
sen sivun piste P e AB. Olkoon Q e BC sellainen piste, että rcitin PQA
pituus on mahdollisimman pieni. Osoita, että
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